
2019年07月01日李伍兵的初中数学组卷
一．填空题（共1小题）
1．如图，△ABC中，AD平分∠BAC，若AB+BD＝AC，求∠B：∠C的值．
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2．如图，△ABC中，AB＝2AC，∠1＝∠2，DA＝DB．求证：∠ACD＝90°（提示：延长AC到F，使AF＝AB，连接DF）
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3．已知△ABC中，AB＝AC，BE平分∠ABC交边AC于E．
（1）如图（1），当∠BAC＝108°时，证明：BC＝AB+CE；
（2）如图（2），当∠BAC＝100°时，（1）中的结论还成立吗？若不成立，是否有其他两条线段之和等于BC，若有请写出结论并完成证明．
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2019年07月01日李伍兵的初中数学组卷
参考答案与试题解析
一．填空题（共1小题）
1．如图，△ABC中，AD平分∠BAC，若AB+BD＝AC，则∠B：∠C＝　2：1　．
[image: image4.png]



【分析】如图，在AC上截取AE＝AB，连接DE，可以证明△ABD≌△ADE，然后利用全等三角形的性质和已知条件可以证明△DEC是等腰三角形，接着利用等腰三角形的性质即可求解．
【解答】解：如图，在AC上截取AE＝AB，连接DE．
∵AD平分∠BAC，
∴∠BAD＝∠EAD，
在△ABD与△ADE中，
[image: image5.png]


，
∴△ABD≌△AED（SAS），
∴∠B＝∠AED，DE＝BD，
而AB+BD＝AC＝AE+CE，
∴DE＝CE，
∴∠EDC＝∠C，
而∠AED＝∠C+∠EDC，
∴∠C＝∠B﹣∠C，
∴∠C＝[image: image6.png]


∠B，
∴∠B：∠C＝2：1．
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【点评】此题主要考查了全等三角形的性质与判定，也考查了角平分线的性质，解题的关键是根据已知条件构造全等三角形，一般可以利用角平分线构造全等三角形解决问题．
二．解答题（共2小题）
2．如图，△ABC中，AB＝2AC，∠1＝∠2，DA＝DB．求证：∠ACD＝90°（提示：延长AC到F，使AF＝AB，连接DF）
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【分析】延长AC到F，使AF＝AB，连接DF，利用全等三角形的判定和性质得出AD＝DF，再利用等腰三角形的三线合一证明即可．
【解答】证明：延长AC到F，使AF＝AB，连接DF，如图：
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在△ABD与△AFD中，
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，
∴△ABD≌△AFD（SAS），
∴BD＝DF，
∵BD＝DA，
∴DA＝DF，
∵AB＝2AC，
∴AC＝CF，
∴CD⊥AF，
∴∠ACD＝90°．
【点评】此题考查全等三角形的判定和性质，关键是利用全等三角形的判定和性质得出AD＝DF，再利用等腰三角形的三线合一证明．
3．已知△ABC中，AB＝AC，BE平分∠ABC交边AC于E．
（1）如图（1），当∠BAC＝108°时，证明：BC＝AB+CE；
（2）如图（2），当∠BAC＝100°时，（1）中的结论还成立吗？若不成立，是否有其他两条线段之和等于BC，若有请写出结论并完成证明．
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【分析】（1）如图1中，在BC上截取BD＝BA．只要证明△BEA≌△BED，CE＝CD即可解决问题；
（2）结论：BC＝BE+AE．如图2中，在BA、BC上分别截取BF＝BE，BH＝BE．则△EBH≌△EBF，再证明EA＝EH＝EF＝CF即可解决问题；
【解答】解：（1）如图1中，在BC上截取BD＝BA．
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∵BA＝BD，∠EBA＝∠EBD，BE＝BE，
∴△BEA≌△BED，
∴BA＝BD，∠A＝∠BDE＝108°，
∵AB＝AC，
∴∠C＝∠ABC＝36°，∠EDC＝72°，
∴∠CED＝72°，
∴CE＝CD，
∴BC＝BD+CD＝AB+CE．
（2）结论：BC＝BE+AE．
理由：如图2中，在BA、BC上分别截取BF＝BE，BH＝BE．则△EBH≌△EBF，
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∴EF＝EH，
∵∠BAC＝100°，AB＝AC，
∴∠ABC＝∠C＝40°，
∴∠EBA＝∠EBC＝20°，
∴∠BFE＝∠H＝∠EAH＝80°，
∴AE＝EH，
∵∠BFE＝∠C+∠FEC，
∴∠CEF＝∠C＝40°，
∴EF＝CF，
∴BC＝BF+CF＝BE+AE．
【点评】本题考查等腰三角形的性质、全等三角形的判定和性质等知识，解题的关键是学会添加常用辅助线，构造全等三角形解决问题，属于中考常考题型．
声明：试题解析著作权属菁优网所有，未经书面同意，不得复制发布
日期：2019/7/1 10:18:33；用户：李伍兵；邮箱：13823741837；学号：224878491．作图题：
（1）画出图（1）△ABC关于直线AC对称的△AB′C，再画出△AB′C关于直线B′C对称的△A′B′C．
（2）如图（2），两条公路OA和OB相交于O点，在∠AOB的内部有工厂C和D，现要修建一个货站P，使货站P到两条公路OA、OB的距离相等，且到两工厂C、D的距离相等，用尺规作出货站P的位置．（要求：不写作法，保留作图痕迹，写出结论）
[image: image14.png]



【分析】（1）利用关于直线对称点的坐标性质得出各对应点位置进而得出答案；
（2）利用角平分线的性质以及线段垂直平分线的性质分别得出即可．
【解答】解：（1）如图所示：△A′B′C即为所求；
（2）如图所示：P点即为所求．
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【点评】此题主要考查了应用设计与作图，熟练应用线段垂直平分线的性质是解题关键．
2．作图题：要求尺规作图，不写作法，保留作图痕迹，写出结论．
（1）如图所示，104国道OA和327国道OB在曲阜市相交于O点，在∠AOB的内部有工厂C和D，现要建一个货站P，使P到OA和OB的距离相等，且使PC＝PD，用尺规作出P点的位置．
（2）在图中直线上找到一点M，使它到A、B两点的距离和最小．
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【分析】（1）分别作出∠AOB的角平分线及线段CD的垂直平分线，两条直线的交点即为所求P点；
（2）先作出点A关于直线l的对称点A′，连接A′B交直线l于点M，则点M即为所求．
【解答】解：（1）以O为圆心，以任意长为半径画圆，分别交OA，OB于E、F两点，再分别以E、F为圆心，以大于[image: image17.png]


EF为半径画圆，两圆相交于G点，连接OG；
连接CD，分别以C、D为圆心，以大于[image: image18.png]


CD为半径画圆，两圆相交于H、I两点，连接HI，直线HI于射线OP相交于P点，
则点P即为所求；
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（2）如图，作出点A关于直线l的对称点A′，连接A′B交直线l于点M，则点M即为所求；
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【点评】本题考查的是角平分线的性质、线段的垂直平分线的性质及两点之间线段最短的性质，熟知这些性质是解答此题的关键．
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